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Exercice 1
Expliciter le terme général des suites suivantes en fonction de I'indice.

Vk € N*, apy1 = —2a aveca; =7 VYn>2, 2b, =b,_1 avec by = 3.

Vp 20, cpp1—cp=3etco=10. VneN*, d,= dn3—1 + 4 avec dg = 1.
VieN, 4dejqp1+1=eavecey=0. VjeN, 3fj11—2f; =1avec fo =1
VneN, 2hpio+hpt1 —h, =0avec hg = h; = 1.

Ym e N*, lpi1=ln+ln1avecly=1etl; =2.

Exercice 2

Soit w une suite vérifiant Vn > 0, upq11 = 2u, +n et uy = 1.

1. Montrer qu’il existe un couple (a,b) de réels tel que la suite Vn € N,  w, =an+b

vérifie la relation Vn € N, w,11 = 2w, + n.

2. Montrer que la suite z,, = u,, +n + 1 vérifie 2,11 = 2z,.

Exercice 3

3. En déduire ’expression de z, en fonction de n puis celle de u,,.
Soient « et 8 deux suites satisfaisant la relation
g1 = 3oy + By, ap =2

1,
Bri1 = 204 + 45 ¢ { By=—1

On introduit deux suites auxiliaires 2z et t en posant z; = ay + B, et tx = 20, — B

Vk € N, {

1. Montrer que les deux suites z et ¢ sont géométriques.
2. Donner ’expression de zi et t; en fonction de k, puis celle de ay, et 5.

Exercice 4
Soit (up)p>0 une suite satisfaisant a la relation Vp > 0, upq1 = 2up, + 57,

U
P
ap

Pour expliciter le terme général de cette suite, on pose Vp € N, =

2 1
1. Vérifier que Vp € N, o1 = F0p + £

2. En déduire 'expression de oy, en fonction de p puis celle de wu,.

Exercice 5
On considére deux suites (uy)nen €t (vn)nen telles que

U0:2
’UOZ—].

Vn e N { Un+1 = 2un — Un {

Un+1l = Up + 4v,,
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théme : suites usuelles

1. On considére la suite p définie par Vn € N,  p,, = g + vy
Montrer que la suite (p,)nen est géométrique.
En déduire I'expression de p,, en fonction de n.

2. A Paide de la question précédente, montrer que Vn € N,  v,41 = 3v,, + 3".
v
3. Montrer que la suite z, = 3—2 est arithmétique.
En déduire 'expression de z, en fonction de n

4. Donner enfin 'expression de v,, puis de u,, en fonction de n.

Exercice 6

3u 1
On considére la suite u définie par ug =1 et Vn € N, w,p1 = L
2uy, + 4
1. Montrer que Vn € N,  u, € R,.
2u, — 1
On introduit alors la suite auxiliaire ¢ définie par Vn € N, ¢, = %
Un

2. Montrer que la suite t est géométrique.

3. Expliciter alors t,, en fonction de n puis u, en fonction de n.
En déduire la convergence de la suite v et donner sa limite.

Exercice 7

Soit la suite vérifiant Vn € N, u, 11 = e /u,, avec uy > 0.

1. Montrer que Vn € N,  u,, > 0.

On introduit la suite auxiliaire ¢ définie par Vn € N, ¢, = Inu,.
2. Justifier que la suite ¢ est arithmético-géométrique.

3. En déduire l'expression de ¢, en fonction de n,ty puis de u,, en fonction de n, ug.
En déduire la convergence de la suite v et donner sa limite.

Exercice 8

Soit u la suite vérifiant la relation Vn € N, wu,490 = \/untny1 avec ug > 0 et ug > 0.

1. Montrer que Vn € N, u, >0
(on posera comme hypothese de récurrence "u,, > 0 et u,+1 > 0").
On considére alors la suite w définie par Vn € N, w,, = Inu,.

2. Montrer que la suite w est récurrente linéaire d’ordre 2 a coefficients constants.
3. Expliciter w,, en fonction de n,wi,wqy et en déduire sa limite en +o0.

4. Calculer alors la limite de w en 400 en fonction de ug, ug.
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