
MPSI : suites 1 EXERCICES

1 Exercices

Exercice 1.1 Monotonie des suites b0n =
nX
k=1

1

k2
et bn =

 
nX
k=1

1

k2

!
+
1

n

Exercice 1.2 On considère la suite u dé�nie par 8n 2 N; un+1 =
2un

3un + 1
et u0 = 1

1. Montrer que 8n > 0; un >
1

3

2. Montrer que 8n > 0; un+1 6
un
2
+
1

6
:

3. On considère la suite a dé�nie par an+1 =
an
2
+
1

6
et a0 = 1:

(a) Montrer que 8n 2 N; un 6 an:
(b) Calculer an: En déduire que un converge et donner sa limite.

Exercice 1.3 Monotonie des suites c0n =
nX
k=1

ln k et cn =

 
nX
k=1

ln k

!
� n lnn

Exercice 1.4 Soit u la suite dé�nie par u0 > 0 et un+1 = un +
1

un
:

1. Montrer que 8 n > 0; un > 0

2. Montrer que 8n > 0; u2n > 2n: En déduire lim
n!+1

un:

3. Montrer que 8n 2 N�; u2n 6 2n+ u20 +
1

u20
+
1

2

n�1X
k=1

1

k

4. En admettant que
1

ln(n)

nX
k=1

1

k
tend vers 1, montrer que la suite

unp
2n

tend vers 1:

Exercice 1.5 Etudier la monotonie des suites an =
nP
k=0

1

k!
et bn = an +

1

n� n!

Exercice 1.6 Soit u la suite dé�nie par un+1 =
2u2n

1 + 5un
et u0 > 0:

1. Montrer que 8 n > 0; un > 0:

2. Montrer que 8 n > 0; un+1 6
2un
5

puis que 8n > 0; un 6
�
2

5

�n
u0:

3. Donner la limite de la suite u:
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MPSI : suites 2 INDICATIONS

2 Indications

Indisponible actuellement (mais cela va venir)
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MPSI : suites 3 CORRECTIONS

3 Corrections

Indisponible actuellement (mais cela va venir)
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